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Eine Anwendung des Hohenberg’schen
Chordalkreises zweier isotroper Kreise

Von

J. Tolke

(Vorgelegt in der Sitzung der math.-nat. Klasse am 15. Oktober 1998
durch das k. M. Hellmuth Stachel)

Unter der Chordalkurve zweier Kegelschnitte £ und 41 versteht man
nach F. Hohenberg [1] die Hillkurve jener Geraden, die aus £( und £,
Sehnen mit dem Lingenverhiltnis 1 ausschneiden. Sind £¢ und 41 para-
bolische Kreise der isotropen Ebene!, so ist die Chordalkurve i.a. ein
Kreis £¢1 [2,S. 84]. Mit den Kreisgleichungen

koy=Rox? kiy=Rix*+ajx+ 8 und RogR (RZ—R3)#0
(1)

folgt fir den Chordalkreis £¢; die explizite Darstellung

RoR; R2 R,
£ = o
01y R0+R1X + 1R3—R%X+ﬁ1RO—R1 .
5 RoR;

« .
"4(Ry = R1)*(Ro+ R)

Sei ¢ ein wendepunktfreies und scheitelfreies zuldssiges C”-Kurvenstiick
(r > 4) der isotropen Ebene. Durch eine Bewegung aus der Gruppe B;
1aBt sich erreichen, dal} ein Punkt P von ¢ im Koordinatenursprung liegt
und die x-Achse mit der Kurventangente in Py an ¢ zusammenfillt.

'Fiir Bezeichnungen und Begriffsbildungen der isotropen Geometrie verweisen wir
auf die Monographie [3] von H. Sachs.
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AuBerdem konnen wir ¢ auf seine isotrope Bogenlinge x als Parameter
beziehen. Damit gilt fiir ¢

y=/x) mie f(0) =rM0) =0, ;/P0)sD(0) #£0, f(x) € C".

(3)
Wit betrachten den Kriimmungskreis £ bzw. £1 im Punkte P bzw. im
Punkte Py # P von ¢. Mit Py = (0,0), Py = (b, f(h)) (mit b # 0) gilt
die Darstellung (1) mit

R, :%f(z)(o)le :%f@)(b)’m = () — @), "
4

8= 1)~ 00+ £,

Damit liefern die Taylorschen Polynome

2 3 3
a == rO0) - ), s =" rO0)+ % 90,
2
Ri =Ry :gf@)(o) +%f(4)(0),
R = R3 =2 /00100 + 4O OF +500)79(0))

und es folgt fiir den Chordalkreis £¢; der Krummungskreise £ und £
nach (2) die Grenglagenaussage

. 1
plim kg =y =2 /P (0)x? = 0. (5)

Der Grenzkreis (5, rechts) ist aber aus anderem Zusammenhang bekannt.
Fiir eine vollstandig zirkulire Parabel 4. Ordnung? ist ihr Scheitel genau
dann ein Flachpunkt, wenn ihre isotrope Krimmung k¢ beziiglich
der allgemeinen isotrapen Abnlichkeitsgruppe G5 gleich 1/2 ist [3, S. 162£]. Solche
Parabeln haben mit Konstanten ¢; € R eine Darstellung der Form

y=rco(x+ 6‘1)4 +cax 4¢3, coF#O.
Damit folgt sofort (vgl. auch [5]) der

Satz. Sei ¢ ein wendepunktfreies und scheitelfreies zuldssiges C”"-Kur-
venstiick (r > 4) der isotropen Ebene. Bezeichne £ bzw. £1 den Kriim-

2Fiir sie ist der absolute Punkt ein Spirgpunkt mit der absoluten Geraden als Tangente.
Sie wurden von K. Strubecker [4] hinsichtlich der Gruppe B3 und der lingentreuen
isotropen Gruppe L4 untersucht.
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mungskreis in den verschiedenen Kurvenpunkten Py bzw. P1. Dann
konvergiert der Chordalkreis von &g und £; fiir P1—P( gegen cinen
Kreis £. Dieser Kreis ist Ort der Flachpunkte aller jener ¢ in P oskulier-
enden vollstindig zirkuliren Parabeln 4.Ordnung, fiir die der Scheitel
zugleich Flachpunkt ist.
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